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OEMA A’ BOewpolue tovs aprfuots a,b,c,d € R. Na bumotdoete av o1 napaxdtw mpotdoeg
€lval 0WOTES 1) 01 AITIOAO YWV TAS TNY €TMIAOYT) 0ag dtarv SdoeTe katagatiki ardvtnon n
6ivovrag éva avtitapdderyua 1 pia anéder&n oe avtidetn nepintwor.
1. Av n ouvvdptnon f elvai ovvexris o€ éva Sidotnua [a,b], téte n f Ya ndper akpiBds pia popd
dreg s Tués petaéd v f(a) kar f(b).
2. H axdva evés dwaotrijpatos A uéow pias ovvexols ovvdptnons f etvar idotnua.
3. H axdva evés buotripatos (a,b) péow piag ouvexols ouvvdptnons eivar éva Sidotnuae tng
1opgris (e, d).
4. Av n eixdva tou [a, b] péow piag ovvdptnong eivar Sidotnua, tdéte n ouvdptnon eivai ouvexris

oo [a, b].

5. Av f, g 6Yo ouraptrioeig téroieg, dote: lim g(x) = b ka lirr}) f(x) = ¢, tore ka1 lim f(g(x)) = ¢
r—a r—r r—ra

6. Av pia ouvvdptnon f eivar yvnoiong adéovoa kar Jetikrj oo (0, +00), tdte 10x Ve ot liI_P f(z) =400
T—r—+00

7. Av lim f(x) = —1, tdte drav 1o & avédvetar anepidpiota o1 eikdves tng f(x) éxour o b0
T—~+00

mpoéonuo.
8. Atverar dui g(x) < f(z) < h(z),Yx € (a,b) U (b, c) xar wyvovy: lin%)g(x) = lim h(x) = m,
r—

z—b
téte Ya 1w0xle du kar lin%) f(z) =m.
r—

9. Ioxve éu lim
T—+00

10. Mia axolovlia eivar pia mpaypatixr) ovvdptnon e medio opiopol tous guotkols apiijolg
€xtos tov 0.

OEMA B’ Yo enduevo oxniua paivetar n ypagixny napdotaon uiag ovvdptnons f.
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B1. Na Bpelei to medio opiopot kar to ovvoro tiuddy wng f.
B2. Na Bpeloty, av vrdpyovy, ta napakdtw dpia:



a) lim, 1 f (z) B) limg—y3 f () p) limg_5 f (2) 8) limg_q f ()

INa éoa dpra Sev vndpxovy va aitiodoyrjoete Ttny andvTnon oas.

B3. Na Bpeite, av vndpyovy, ta napakdtw dpia:

: 1 : 1

a) hmm—>2,33 T@) /3) lim, .9 7@

Na aitiodoyrjoete Ty andvTnot oas.

B4. Na etetaotel av n ovvdptnon f elvar ovvexris oo didotnua (1, 3], oto didotnua (8,10)
kai oo SidoTnua (2,4).

OEMA IV I'l. Na anoberyUel 6n1 n ekiowon nur —x + 1 = 0 éyea uia tovddyiotov pila oto
didoTnpa (0,7).

MONAAEY 10
I'2. a. Na Bpedoty o1 ovvexeis ovvaptrioe f : [0,2n] = R yie nig onoleg woxVel n oxéon:
fA(x) = 2f(x) + ov’z =0, x€]0,2n]
ka1 éovy HéYIoTo 0TO Tg = 5.
MONAAEY 10
B. Av f ouvexris ouvdptnon touv mponyouuérou epwtipatos va anodeylel 6n n Cr (ypagikii
napdotaon g f) téuve Tty y = x o€ éva touddyiotov onueio pe tetunuévn xo € (0, ).
MONAAEY 5
OEMA A’ Afvetm1 n owvdptnon f : (—1,4+00) pe f((—=1,400)) = R, n onola etvar 1-1 kar

1KavoTolel TIS TXEO€IS :
fla)<z, Vaz>-1 (1)

Kai

flrz)<e®—1,VzeR (2)

Na armoderyOet dti:
Al. H ypagucri tapdotaon s avtiotpopns awvaptnons =1 Bpioketar tdvew ard tn Siyotdiio
lov - 3ovu TeTaptnuopiov.
A2, f(x)>In(x+1), V>-1
A3. lim f(z) = lim f~1(z) = 0.
z—0 z—0

Ad. Av emméor o cuvaptiioes f, f~1 eflvar ocuveyels, téte vrdpye € € [1,2] dove:

E-DfHO+2-f(€) =€ —26+2
Koy emtuyla.



