[TPOTYIIO 'ENIKO AYKEIO EYATTEAIKHY Y XOAHY Y MYPNHE

EZAYKHYH MAOHMATIKON [Iéuntn 5 Moagtiou 2020
A TZEAENHS - ¥.XASAIIHE

OEMA 1. A. Ytug napakdtw epotioeg va enidééete owoté (X) 1 Adlog (A),
avaypdpovtas tny andvinon oto tetpddid oag, 6inAa atov apidud kdle epdTnong.
Ia kd0e mpdraon mov Jewpeite dnr elvar AavBaouévn va dddoete avtinapdderyua.

a. Av uia ovvdptnon f elvar napaywyionun oo [a,b] ka1 napaywyioun oo
[b,c], e a <b< e, tére Oa elvar Tapaywyioiun kai oo [a,c].

B. Av pia ovvdptnon f eivar ovvexris oto Dy = [a,b] ka1 napaywyionun oo
(a,b) pe f'(z) #0 yua kde x € (a,b), e n f efvar I-1.

y. Aev vndpyer toAvwyuuiky ovvdptnon mov va éyel tAdyia aoOuntwn.

0. Aev undpyer ouvdptnon nov va éxel katakdpugn aoUUTTOTN, N omoia va
TéuvelL TN Ypagikt) Tns napdotaor).

Movdbdes 4X3 = 12
B. Aiverai n ovvdptnon f: R - R, n onoia wcavomoiel tn axéon:
2f%(x) +6f(x) = 22° + 62 + 8 (1)
Ba. Na anodeyOei 6t n f elvar ovvexris oto R.
BB. Na anoderyOei o6t n f etvar napaywyionun oo R.
By. Na peketndei n f ws mpog ta akpdrata kar tn povotovia.

Movdbes 5+5+3 = 13

OEMA 2. Afverar n owvdptnon f:R - R téroa, dote:

e n owvdptnon f elvar mapaywyioun ,
o n Cy Oev éxel kowd onpueia pe tov déova ='x ,

o cmmAéov, Otvortar ta mapakdtw opla:

lim M =2 ka1 lim
x—1 x—1 T—>+00

Na arnodery el oni:

a) f(x)>0 ya kdOe zeR.

8 F()-f(1)-2=0.

y) av emmAéov n ovvdptnon elvar dVo gopés napaywyioun, vrdpxer xoe (0,1)
téroo, dote n epantouévn tns Cy  oto onueio A (xo, f (z0)) va Siépyetar and
my apx1 tv e&évwr O (0,0).

Movdédec 7+9+9 = 25

OEMA 3. Aivetm1 n ouvvdptnon:

T+ =5, T
f(rc)={ 0T



a. Na anoderyJel 6t n f éxer tomkd eddyiotn tipun 2.
B. Na uedetnlei n f ws mpog tny kuptdtnta kar ta onpeia KauTis.

y. Na anoderyOei 611 C'y éyer povadixi) aoUuntwTn (e TNY 1016TNTA va TNV TéHUVel
o€ povadiké anueio.

0. Na anoderyOel 6t1 n aoUuntwtn ToU TPONYOUUEVOU €pwTIHATOS ATOTEAED
déova ovuuetpiag tns Cy.

Movédeg 6+8+5+6 = 25

®EMA 4. a. FEva xivnté kwveltar o€ kukhixr) tpoyid pe efiowon x* +y* = 36.
KaOds siépxetar and to onpeio N(3,3\/§), 1) TETAYUEYT) TOU Y €AATTOVETAL €
pvOud 3u/s. Na vrodoyiolel o puluds petaforis Tng tetunuévng tov x,
xpovikny otiyur) to, mov to Kiwnto 6iépyetar ané to N.

B.1 Eotw ouvdptnon f:[-6,6] > R, n onoia eivar ovvexris, yvnoing avéovoa
oto SidoTnua [-6,0] ka1 térow, dote kdde onueio M (x, f (x)) NS ypagikris
s mapdotaong, va anéyel and tny apxn twv aévwr O (0,0) andotaon ion e
6 povddes. Na Bpelel o tinog tng ouvdptnons f kar va oxediaolel n ypagikn
¢ mapdotaon.

B-2 Ocwpoiue ta onuela A(-6,0),B(6,0) xat K (0,6) tns Cy. Eva onueio
M xweirar endvo otny kauntAn KB, andé to K npog to B, étoi dote n ywvia
MAB =0 va eAattdvera pe puiué grad/s. Na fpeboiy:

. 0 puiuds uetaPoliis tng andotaons tov M ané to evdlypappo tuniua AB
Xpoviki) otiyun ti, katd tny omota 0= 75 .

. 0 puviuds uetaBoliis touv eufadov touv tprydvov MAB n xpovikn otiyun
f,g =1s.

Movédeg 5+8+6-+6= 25

OEMA 5. Aivetmr n owdptnon f: (0, +00) - R, dote f' (z)e® (@) = 25 — 22
kai n ypagik tns rapdotaon va Siépyetar and to onuelo A(1,-1).

a) va arodetete 6t n ouvdptnon éxe tono f(x) =2Inz - .

B) va Bpedel to ovodo Tiudy tns ourdptnong kai ot ACUURTOTES TN,

y) va A€l n eklowon:

222 -1

21
. 2 +8

=a:2—9,)/1aw>2

8) va Bpetre to TARdos Twv pildy tng ekliowons f(z) = Kk, keR.

€) va Bpette anueio tng C; o omoio anéyer eAdyrotn andotaon and tny cvdela
ue ebiowon y =z, kalas kar tny eldyiotn anéotaon.

{) Averar ovvdptnon g mapaywyioun oe idotnua [a, Bl, pe 0< a < p, ue
Tipés Jeticés xai Ee (o, B) elvar n tetunpéyn tov onpeiov oo omoio 1 katakdpuen
anéotaon (AB) twv C; kar Cy malpva tny eddyiotn tiur. Na anobeifete
6n o1 egantdueves twy Cy  kar Cy  ota onueia A€, f(€)) ka B (&, f(£))
avtiototya, e€lvar mapdAAnAcs.

Movddeg 4+5+4+4+4+4= 25

Ko emtuyla.
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