
ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑΘΕΜΑ ΑΑ1. Να διατυπώσ́ετε και να δώσ́ετε την γεώμετρικη ́ερμηνειά του Θεώρημ́ατος Μεσ́ης Τιμης́. (Μοναδ́ες: 4)Α2. Ποτ́ε μιά συναρ́τηση ειν́αι συνεχης́ σε εν́α κλειστο ́διασ́τημα [α, β]; (Μον́: 4)Α3. Εσ́τώ μιά συναρ́τηση f  συνεχης́ σε εν́α διασ́τημα Δ, με f ' ( x )=0 για καθ́ε εσώτερικο ́σημειό x∈ Δ. Να αποδειξ́ετε οτ́ι ηf  ειν́αι σταθερη ́στο Δ. (Μοναδ́ες: 7)Α4. Να χαρακτηρισ́ετε τις παρακατ́ώ προτασ́εις ώς Σώστες́ (Σ) η ́Λαθ́ος (Λ):1. Αν υπαρ́χει το ορ́ιο της συναρ́τησης f  στο x0 και lim
x→x0

|f ( x )|=0 , τότε  lim
x→x0

f ( x )=0 .2. Αν η συναρ́τηση f  ειν́αι συνεχης́ στο [α, β] με f (a )<0 και υπαρ́χει ξ∈ (α ,β ) ώσ́τε    f ( ξ )=0, τοτ́ε αναγκαστικα ́θα ειν́αι  f (β )>0 .3. Αν η συναρ́τηση  f  ειν́αι συνεχης́ στο x0 και η συναρ́τηση  g ειν́αι συνεχης́ στο x0, τοτ́ε η συν́θεση ́τους go f  ειν́αι συνεχης́ στο x0.4. Η κατακορ́υφη ασυμ́πτώτη της γραφικης́ παρασ́τασης μιας συναρ́τησης f   δεν μπορει ́να εχ́ει κοινο ́σημειό με την  C f .5. Αν μιά δυό φορες́ παραγώγισ́ιμη συναρ́τηση f  σε εν́α διασ́τημα Δ ειν́αι κυρτη,́ τοτ́ε f ' ' ( x )>0 για καθ́ε εσώτερικο ́σημειό x   του  Δ. (Μοναδ́ες: 10)ΘΕΜΑ ΒΔιν́εται η συναρ́τηση  f ℝ→ℝ   με  f ( x )={x −1 ,αν  x<0
x2

+1 ,αν  x≥0Β1) Να αποδειξ́ετε οτ́ι η συναρ́τηση ειν́αι αντιστρεψ́ιμη και να βρειτ́ε την αντισ́τροφησυναρ́τηση  f −1 . (Μοναδ́ες: 7)Β2) Διν́εται επιπλεόν η συναρ́τηση gμε  g ( x )=f − 1 ( x ) ,με  x≥1. i) Να βρεθει  ́η συναρ́τηση που εκφραζ́ει την κατακορ́υφη αποσ́ταση  ΑΒ μεταξυ ́τώνσημειώ́ν Α (x , f ( x ) ) και  Β ( x ,g ( x ) ) . (Μοναδ́ες: 7)ii) Να αποδειξ́ετε οτ́ι υπαρ́χει μοναδικο ́x0∈ [ 1 ,+∞ ), τετ́οιο ώσ́τε η αποσ́ταση να γιν́εταιελαχ́ιστη. (Μοναδ́ες: 10)ΘΕΜΑ Γ  Διν́εται η συναρ́τηση  f με f ( x )=e−x
2.Γ1) Να μελετησ́ετε την f  ώς προς τη μονοτονιά και τα ακροτ́ατα. (Μοναδ́ες: 4)Γ2) Να μελετησ́ετε την f  ώς προς την κυρτοτ́ητα και τα σημειά καμπης́. (Μον: 4)Γ3) Να βρειτ́ε το Συν́ολο Τιμών́ της  f . (Μοναδ́ες: 4)
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Γ4) Να βρειτ́ε τις ασυμ́πτώτες της C f  και  να καν́ετε τη γραφικη ́παρασ́ταση της f .(Μοναδ́ες: 4)Γ5) Να αποδειξ́ετε οτ́ι  1−x2≤e−x
2

≤1 για κάθε x∈ R . (Μοναδ́ες: 5)Γ6) Να αποδειξ́ετε οτ́ι  |f ' ( x )|≤√ 2
e

για κάθε x∈ R . (Μοναδ́ες: 4)
ΘΕΜΑ ΔΕσ́τώ συναρ́τηση  f : [−1,1 ]→R , δυό φορες́ παραγώγισ́ιμη στο  (−1,1 ) και συνεχης́ στο
[−1,1] ,  για την οποιά ισχυέι :  f 2 ( x )+x2

=4 f ( x )−3Δ1) Να αποδειξ́ετε οτ́ι η συναρ́τηση δεν εχ́ει σημειά καμπης́. (Μοναδ́ες: 3)Δ2)  Να  αποδειξ́ετε  οτ́ι  δεν  υπαρ́χουν  x1 , x2∈ (−1,1 ) με x1≠ x2  τετ́οια  ώσ́τε  οιεφαπτομ́ενες της  C f   στα σημειά με τετμημεν́ες  x1 , x2 να ειν́αι παραλ́ληλες.(Μοναδ́ες: 3)Δ3) Αν επιπλεόν ειν́αι  f (0 )=3, τοτ́ε:ι) Να αποδειξ́ετε οτ́ι  f ( x )=2+√1−x2. (Μοναδ́ες 5)Ιι) Να καν́ετε τη γραφικη ́παρασ́ταση της συναρ́τησης. (Μοναδ́ες: 3)Ιιι) Διν́εται το ορθογών́ιο ΚΛΜΝ με  Κ (0,2 ) , Λ (α ,2 ) ,Μ (α , f (α ) ) , Ν (0 , f (α ) ) ,με 0<α<1. Ναεκφρασ́ετε το εμβαδον́ του ορθογώνιόυ ώς συναρ́τηση του  α. Να βρειτ́ε τη θεσ́η τουσημειόυ Μ, ετ́σι ώσ́τε το ορθογών́ιο να εχ́ει το μεγ́ιστο εμβαδον́. (Μοναδ́ες: 7)iv) Εν́α κινητο ́κινειτ́αι κατα ́μηκ́ος της καμπυλ́ης  y=2+√1−x2 ,0≤ x≤1 και τη χρονικήστιγμη  ́t 0  κατα ́την οποιά  βρισ́κεται στη θεσ́η  Μ του προηγουμ́ενου ερώτημ́ατος, ητετμημεν́η του ελαττών́εται με ρυθμο ́1 μοναδ́α ανα ́δευτερολ́επτο. Να βρειτ́ε τον ρυθμόμεταβολης́ της τεταγμεν́ης του. (Μοναδ́ες: 4)
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