
 

Παρουςιάζονται τα 
Προβλθματα ςτα 
Μαιηματικά 
Προςανατολιςμοφ τησ 
 Γ Λυκείου χρηςιμοποιώντασ 
υλικό υποδομθσ από τα 
ςχολικά  βιβλία όλων των 
τάξεων του Γυμναςίου και 
του Λυκείου  
 

 
 

ΣΑ ΠΡΟΒΛΗΜΑΣΑ  
 

στα ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΠΡΟΑΝΑΣΟΛΙΜΟΤ Γ ΛΤΚΕΙΟΤ 
 
 
 

ΛΕΥΤΕΡΗΣ  ΕΥΘΥΜΙΟΥ 
 



 
Σηελ  εξγαζία απηή παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο  ηνπ ζρνιηθνύ βηβιίνπ 

ηωλ Μαζεκαηηθώλ Πξνζαλαηνιηζκνύ ηεο Γ Λπθείνπ , θαη ηα ζέκαηα ηωλ 

Παλειιαδηθώλ εμεηάζεωλ κε ηελ εθαξκνγή ηνπ λένπ ζπζηήκαηνο θαη 

κεηά (δει. έηε 2016-2019) , πνπ αλαθέξνληαη ζε  πξνβιήκαηα  , 

ρξεζηκνπνηώληαο  πιηθό ππνδνκήο από ηα ζρνιηθά βηβιία  όιωλ ηωλ 

ηάμεωλ ηνπ Γπκλαζίνπ θαη ηνπ Λπθείνπ . 

Σην Α κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο ηνπ ζρνιηθνύ 

βηβιίνπ θαηά θεθάιαην   . 

Σπγθεθξηκέλα  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Σην Β κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη ηα ζέκαηα ηωλ Παλειιαδηθώλ 

εμεηάζεωλ . 

Σπγθεθξηκέλα  

Παλειιαδηθέο :  

                              2016 -2019 
2 

Δπαλαιεπηηθέο θαη  

Δηζαγωγηθέο Παλειιαδηθέο :        

                              2016 -2019 

4 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1
ν
 θεθάιαην 

 Όξην-ζπλέρεηα ζπλάξηεζεο  
6   πξνβιήκαηα 

2
ν
 θεθάιαην   

Γηαθνξηθόο Λνγηζκόο 
34 πξνβιήκαηα 

3
ν
 Κεθάιαην 

Οινθιεξωηηθόο Λνγηζκόο 
6  πξνβιήκαηα   



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Καιή κειέηε!             

 

Γηδπκόηεηρν , Μάξηηνο 2020 

 

Δπζπκίνπ Λεπηέξεο  

Email : elefthym@sch.gr 

Blog :  https://blogs.sch.gr/elefthym/  
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Σηελ  εξγαζία απηή παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο  ηνπ ζρνιηθνύ βηβιίνπ 

ηωλ Μαζεκαηηθώλ Πξνζαλαηνιηζκνύ ηεο Γ Λπθείνπ , θαη ηα ζέκαηα ηωλ 

Παλειιαδηθώλ εμεηάζεωλ κε ηελ εθαξκνγή ηνπ λένπ ζπζηήκαηνο θαη 

κεηά (δει. έηε 2016-2019) , πνπ αλαθέξνληαη ζε  πξνβιήκαηα  , 

ρξεζηκνπνηώληαο  πιηθό ππνδνκήο από ηα ζρνιηθά βηβιία  όιωλ ηωλ 

ηάμεωλ ηνπ Γπκλαζίνπ θαη ηνπ Λπθείνπ . 

Σην Α κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο ηνπ ζρνιηθνύ 

βηβιίνπ θαηά θεθάιαην   . 

Σπγθεθξηκέλα  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Σην Β κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη ηα ζέκαηα ηωλ Παλειιαδηθώλ 

εμεηάζεωλ . 

Σπγθεθξηκέλα  

Παλειιαδηθέο :  

                              2016 -2019 
2 

Δπαλαιεπηηθέο θαη  

Δηζαγωγηθέο Παλειιαδηθέο :        

                              2016 -2019 

4 

 
 
 

1
ν
 θεθάιαην 

 Όξην-ζπλέρεηα ζπλάξηεζεο  
6   πξνβιήκαηα 

2
ν
 θεθάιαην   

Γηαθνξηθόο Λνγηζκόο 
34 πξνβιήκαηα 

3
ν
 Κεθάιαην 

Οινθιεξωηηθόο Λνγηζκόο 
6  πξνβιήκαηα   



Προβλήματα 1
ου

 Κευαλαίου 

 
Άσκηση 1: 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 149 , Άλγεβρα  Α Λυκείου) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 2: 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 71 , Γεωμετρία  Β Λυκείου) 

                       Και    (ςελίδα 73 , Γεωμετρία  Β Λυκείου) 

 

 

 



Λύση: 

 

 



Άσκηση 3: 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 207 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου) 

                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Λύση: 

 

 



Άσκηση 4: 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 33,34 , Γεωμετρία  Β Λυκείου) 

                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 



Άσκηση 5: 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 36 , Γεωμετρία  Β Λυκείου) 

                        

 

 

 

 

 

 

Λύση: 

 

 



Άσκηση 6: 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 151 , Άλγεβρα  Β Λυκείου) 

                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 



 
Σηελ  εξγαζία απηή παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο  ηνπ ζρνιηθνύ βηβιίνπ 

ηωλ Μαζεκαηηθώλ Πξνζαλαηνιηζκνύ ηεο Γ Λπθείνπ , θαη ηα ζέκαηα ηωλ 

Παλειιαδηθώλ εμεηάζεωλ κε ηελ εθαξκνγή ηνπ λένπ ζπζηήκαηνο θαη 

κεηά (δει. έηε 2016-2019), πνπ αλαθέξνληαη ζε  πξνβιήκαηα  , 

ρξεζηκνπνηώληαο  πιηθό ππνδνκήο από ηα ζρνιηθά βηβιία  όιωλ ηωλ 

ηάμεωλ ηνπ Γπκλαζίνπ θαη ηνπ Λπθείνπ . 

Σην Α κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο ηνπ ζρνιηθνύ 

βηβιίνπ θαηά θεθάιαην   . 

Σπγθεθξηκέλα  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Σην Β κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη ηα ζέκαηα ηωλ Παλειιαδηθώλ 

εμεηάζεωλ . 

Σπγθεθξηκέλα  

Παλειιαδηθέο :  

                              2016 -2019 
2 

Δπαλαιεπηηθέο θαη  

Δηζαγωγηθέο Παλειιαδηθέο :        

                              2016 -2019 

4 

 
 
 

1
ν
 θεθάιαην 

 Όξην-ζπλέρεηα ζπλάξηεζεο  
6   πξνβιήκαηα 

2
ν
 θεθάιαην   

Γηαθνξηθόο Λνγηζκόο 
34 πξνβιήκαηα 

3
ν
 Κεθάιαην 

Οινθιεξωηηθόο Λνγηζκόο 
6  πξνβιήκαηα   



Προβλήματα ςτα οποία χρηςιμοποιούμε τη Μονοτονία και τα 

Ακρότατα: 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη  
                      όλων των προβλημάτων που ακολουθοφν είναι  
                      (ςελίδα 135 , 140 , 141 , 144 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   

 

 



                      Και  (ςελίδα 109 , Άλγεβρα  Α  Λυκείου)                   
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
                      Και  (ςελίδα 101,102  , Άλγεβρα  Α  Λυκείου)                   
 

 
 
 
 
 
 
 



Προβλήματα 2
ου

 Κεφαλαίου 

 
 

Άσκηση 1: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 91, 92  , ςχολικό  Γ Λυκείου) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 



Άσκηση 2: 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 229 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 3: 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 229 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 4: 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 229 , ςχολικό  Γ Λυκείου)      

              

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 5: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 96 , ςχολικό  Γ Λυκείου)       

             

 

 

 

                       

                      Και  (ςελίδα 229 , Άλγεβρα  Α Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 6: 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 123 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

                       

                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                       

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 7: 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 229 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)       

             

 

 

 

                       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                       

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 8: 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 120 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)   

                 

 

                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                       

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 9: 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 33,34 , Γεωμετρία  Β Λυκείου) 

                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 10: 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 232 , Μαθηματικά  Γ Γυμναςίου)                   

 

                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                       

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 11: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 33,34 , Γεωμετρία  Β Λυκείου) 

                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                      Και  το παράδειγμα  (ςελίδα 220,221 , Μαθηματικά Γ Γυμναςίου)                   

 

 

 

 

Λύση: 

 

 



Άσκηση 12: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 96 , ςχολικό  Γ Λυκείου) 

                        

 

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 74 , Μαθηματικά Β Γυμναςίου)                   

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 



Άσκηση 13: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 96 , ςχολικό  Γ Λυκείου)       

             

 

 

                       

                      Και  (ςελίδα 232 , Μαθηματικά  Γ Γυμναςίου)                   

 

 

 

 

 

 

                      

 

 



                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

                       

                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

                    

                                           

                       

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 14: 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 155 , ςχολικό  Α Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                       

 

 

 

 

 

                       

 



                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Άσκηση 15: 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 92 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 96 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 137 , Άλγεβρα  Β  Λυκείου)                   

 

 

 

 

 



                      Και  (ςελίδα 109 , Άλγεβρα  Α  Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 



Άσκηση 16: 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 114 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   

 

 

 

 

                      

 

                       

                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   

 

 

                                     



                      Και  (ςελίδα 67 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 17: 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 119 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)                   

             

                       

                       Και  (ςελίδα 113 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                       

 

 



                      Και  (ςελίδα 86 , Άλγεβρα  Α Λυκείου)                   

 

 

                                     

 

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 18: 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 119 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)                   

             

                      Και  (ςελίδα 112 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 19: 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 112 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

             

 

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 113 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Άσκηση 20: 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 128 , Μαθηματικά  Β  Γυμναςίου)                   

             

                      Και  (ςελίδα 71 , Γεωμετρία  Β Λυκείου)                   

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Άσκηση 21: 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 124 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Άσκηση 22: 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 74 , Γεωμετρία  Β Λυκείου)                   

                                  

                     Και  (ςελίδα 71 , Γεωμετρία  Β Λυκείου)                   

 



                     Και  (ςελίδα 205 , Άλγεβρα  Α Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 23: 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 154 , Άλγεβρα  Α Λυκείου) 

                        

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 96 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

                      

                      Και  (ςελίδα 106 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 



                      Και  (ςελίδα 60 , Μαθηματικά Προςανατολιςμοφ  Β Λυκείου)                   

 

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Άσκηση 24: 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 112 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

             

 

                      Και  (ςελίδα 113 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Άσκηση 25: 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 112 , Μαθηματικά  Γ Γυμναςίου)                   

             

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 26: 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 112 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

             

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 193 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)                   

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 27: 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 232 , Μαθηματικά  Γ Γυμναςίου)                   

 

 

                        Και  (ςελίδα 73 , Γεωμετρία  Β Λυκείου)                   

 

 



                     Και  (ςελίδα 92 , Άλγεβρα  Α Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                         

 

 

 

 

 

Και  (ςελίδα 88 , Άλγεβρα  Β Λυκείου)                   

 

 

 

Και  (ςελίδα 86 , Άλγεβρα  Β Λυκείου)                   

 

 

 

 

Και  (ςελίδα 112 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 28: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                      

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 



                      Και  (ςελίδα 24 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)                   

 

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 29: 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 67 , Μαθηματικά  Β Γυμναςίου)                   

 

 

 

 

                       

                      Και  (ςελίδα 116 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 30: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 92 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

             

 

 

 

          

                

                     Και  (ςελίδα 155 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 



                     Και  (ςελίδα 157 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

                     

 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 31: 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 232 , Μαθηματικά  Γ Γυμναςίου)                   

 

                      Και  (ςελίδα 112 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 98 , Άλγεβρα  Β Λυκείου)                   

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 32: 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 102,103 , Γεωμετρία  Β Λυκείου)                   

             

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 33: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 232 , Μαθηματικά  Γ Γυμναςίου)                   

 

 

                      Και  (ςελίδα 117 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Άσκηση 34: 

 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 53 , Άλγεβρα  Β Λυκείου)                   

             

 

 

 

 

 

 

                       

 

 

 

 

 

 

 



 

Και  (ςελίδα 33 , Μαθηματικά   

                          Προςανατολιςμοφ  Β Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                      Και  (ςελίδα 164 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
Σηελ  εξγαζία απηή παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο  ηνπ ζρνιηθνύ βηβιίνπ 

ηωλ Μαζεκαηηθώλ Πξνζαλαηνιηζκνύ ηεο Γ Λπθείνπ , θαη ηα ζέκαηα ηωλ 

Παλειιαδηθώλ εμεηάζεωλ κε ηελ εθαξκνγή ηνπ λένπ ζπζηήκαηνο θαη 

κεηά (δει. έηε 2016-2019) , πνπ αλαθέξνληαη ζε  πξνβιήκαηα  , 

ρξεζηκνπνηώληαο  πιηθό ππνδνκήο από ηα ζρνιηθά βηβιία  όιωλ ηωλ 

ηάμεωλ ηνπ Γπκλαζίνπ θαη ηνπ Λπθείνπ . 

Σην Α κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο ηνπ ζρνιηθνύ 

βηβιίνπ θαηά θεθάιαην   . 

Σπγθεθξηκέλα  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Σην Β κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη ηα ζέκαηα ηωλ Παλειιαδηθώλ 

εμεηάζεωλ . 

Σπγθεθξηκέλα  

Παλειιαδηθέο :  

                              2016 -2019 
2 

Δπαλαιεπηηθέο θαη  

Δηζαγωγηθέο Παλειιαδηθέο :        

                              2016 -2019 

4 

 
 
 

1
ν
 θεθάιαην 

 Όξην-ζπλέρεηα ζπλάξηεζεο  
6   πξνβιήκαηα 

2
ν
 θεθάιαην   

Γηαθνξηθόο Λνγηζκόο 
34 πξνβιήκαηα 

3
ν
 Κεθάιαην 

Οινθιεξωηηθόο Λνγηζκόο 
6  πξνβιήκαηα   



Τα προβλήματα  ςτο κεφάλαιο των ολοκληρωμάτων  
 
Λφνονται χωρίσ να χρηςιμοποιήςουμε το αόριςτο ολοκλήρωμα με βάςη τισ 

οδηγίεσ του Υπουργείου . 

 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 

R 

R 

R 



 
 
 

 
 
 
 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη  
                      όλων των προβλημάτων που ακολουθοφν είναι  
                      (ςελίδα 133 , ςχολικό  Γ  Λυκείου)                   
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
 

R 



 

Άσκηση 1: 

 

 

 

 

 

Λύση: 

      Επειδή: 
20 20

1
'( ) ( )

20

t t

t e t e c                                   

'

20 20
1

[ ]
20

t t

e e
 

 
 

 

      οπότε η αύξηση του πληθυσμού στα ππώτα 60 λεπτά, είναι ίση με  :   

                            

60 0

320 20(60) (0) ( ) ( ) 1e c e c e          εκατομμύπια . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Άσκηση 2: 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 124 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

      Αν Κ(x) το κόστος, σε ευρώ, της εβδομαδιαίας παραγωγής x, έχουμε :  

                      

3 2
2'( ) 5 ( ) 5

3 2

x x
K x x x K x c       

      Από τα δεδομένα του προβλήματος έχουμε   

                      

3 20 0
(0) 5

3 2
K c    , οπότε  c=100    

       Επομένως, η συνάρτηση κόστους της εβδομαδιαίας παραγωγής είναι :    

                       

3 2

( ) 5 100 , 0
3 2

x x
K x x     . 

 

 

 

 



 

Άσκηση 3: 

 

 

 

 

 

Λύση: 

      Έχουμε : 
2 2 33 1

'( ) 20 10 ( ) 20 5
4 4

R t t t R t t t t c         

        Από τα δεδομένα του προβλήματος έχουμε   

                      
31

(0) 20 0 5 0 0 0
4

R c c           

        και άρα  
2 31

( ) 20 5
4

R t t t t     

             Επομένως τα βαρέλια που θα αντληθούν τους πρώτους 8 μήνες είναι : 

                        
2 3 2 21

(8) 20 8 5 8 8 160 5 8 2 8 352
4

R             χιλιάδες  

 

 

 

 



 

Άσκηση 4: 

 

 

 

 

 

Λύση: 

             Επειδή: '( ) ( )t tt e t e c         

             Από τα δεδομένα του προβλήματος έχουμε :   

                           (0)      και 
0(0) e c     

             έχουμε : 
0e c c c                

             Επομένως :  ( ) tt e 

     

 

 

 

 



Άσκηση 5: 

 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 124 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

      Επειδή: 2.000'( ) 5,8
x

P x e


                                                          

'

2.000 2.000
1

[ ]
2.000

x x

e e
  

  
 

     

                              2.000( ) 5,8 2.000
x

P x e c


                 

                              
2.000( ) 11.600

x

P x e c


                

      Το ςτνολικό κέπδορ ποτ ουείλεσαι ςσην αύξηςη σηρ επένδτςηρ από    

       4.000.000 (= 4.000 ετπώ) ςε 6.000.000 (=6.000 ετπώ) είναι    

                      

6.000 4.000

2.000 2.000(6.000) (4.000) ( 11.600 ) ( 11.600 )P P e c e c
 

          

                                                                      
3 2( 11.600 ) ( 11.600 )e c e c          

                                                                      
3 2 3 211.600 11.600 11.600 ( )e e e e             

                                                                      3

1
11.600 ( ) 11.600 0,086 997,6

e

e


      

                                                                        =  997,6 φιλιάδερ ετπώ = 997.600 ετπώ  



 

Άσκηση 6: 

 

 

 

 

 

Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικζσ γνώςεισ για τη λφςη του      

                      Προβλήματοσ (ςελίδα 124 , ςχολικό  Γ Λυκείου)                   

             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Λύση: 

      Έστω P(t) το κέρδος της εταιρείας στις πρώτες t ημέρες . 

       Τότε : ( ) ( ) ( ) '( ) '( ) '( )P t E t K t P t E t K t                  

                           '( ) 1.000 0,3 800 0,6P t t t            

                           '( ) 200 0,9P t t              

       Οπότε : 

2

( ) 200 0,9
2

t
P t t c                  

      Το συνολικό κέρδος της εταιρείας από την 3η έως την 6η ημέρα είναι:  

                           

2 26 2
(6) (2) (200 6 0,9 ) (200 2 0,9 )

2 2
P P c c            

                                                       1216,2 401,8 814,4    ευρώ 

 



 
Σηελ  εξγαζία απηή παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο  ηνπ ζρνιηθνύ βηβιίνπ 

ηωλ Μαζεκαηηθώλ Πξνζαλαηνιηζκνύ ηεο Γ Λπθείνπ , θαη ηα ζέκαηα ηωλ 

Παλειιαδηθώλ εμεηάζεωλ κε ηελ εθαξκνγή ηνπ λένπ ζπζηήκαηνο θαη 

κεηά (δει. έηε 2016-2019) ,πνπ αλαθέξνληαη ζε  πξνβιήκαηα  , 

ρξεζηκνπνηώληαο  πιηθό ππνδνκήο από ηα ζρνιηθά βηβιία  όιωλ ηωλ 

ηάμεωλ ηνπ Γπκλαζίνπ θαη ηνπ Λπθείνπ . 

Σην Α κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη νη αζθήζεηο ηνπ ζρνιηθνύ 

βηβιίνπ θαηά θεθάιαην   . 

Σπγθεθξηκέλα  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Σην Β κέξνο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάδνληαη ηα ζέκαηα ηωλ Παλειιαδηθώλ 

εμεηάζεωλ . 

Σπγθεθξηκέλα  

Παλειιαδηθέο :  

                              2016 -2019 
2 

Δπαλαιεπηηθέο θαη  

Δηζαγωγηθέο Παλειιαδηθέο :        

                              2016 -2019 

4 

 
 
 

1
ν
 θεθάιαην 

 Όξην-ζπλέρεηα ζπλάξηεζεο  
6   πξνβιήκαηα 

2
ν
 θεθάιαην   

Γηαθνξηθόο Λνγηζκόο 
34 πξνβιήκαηα 

3
ν
 Κεθάιαην 

Οινθιεξωηηθόο Λνγηζκόο 
6  πξνβιήκαηα   



Τα θέμαηα ηων Πανελλαδικών εξεηάζεων με ηην εθαπμογή ηος νέος ζςζηήμαηορ 
και μεηά (δηλ. έηη 2016-2019) . 
 
 
 

1. Επαναληπηικέρ  Εξεηάζειρ  Ημεπηζίος 2016 
 
 ΘΕΜΑ Γ 

 

 
 
Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικέσ γνώςεισ για τη λφςη του      
                      Προβλήματοσ (Δεσ την άςκηςη 6 , Κεφ. 2ο)                   
 
 
Λύζη   (πηγή: Lisari team) 
 

 
 
 



2. Επαναληπηικέρ  Εξεηάζειρ  Ημεπηζίος και Εζπεπινού  2017  

 
Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικέσ γνώςεισ για τη λφςη του      
                      Προβλήματοσ (Δεσ την άςκηςη 20 , Κεφ. 2ο)                   
 
 
Λύζη   (πηγή: Lisari team) 
 



3. Ειζαγωγικέρ  Εξεηάζειρ  (Εξωηεπικού)  2017  

 
Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικέσ γνώςεισ για τη λφςη του      
                      Προβλήματοσ (Δεσ την άςκηςη 20 , Κεφ. 2ο)                   
 
Λύζη   (πηγή: Lisari team) 
 



4. Πανελλαδικέρ  Εξεηάζειρ  Ημεπηζίος 2018 
 

 
 
Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικέσ γνώςεισ για τη λφςη του      
                      Προβλήματοσ (Δεσ την άςκηςη 22 , Κεφ. 2ο)                   
 
 
 
Λύζη   (πηγή: mathematica.gr) 
 

 
 

 
 
 



 

 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 



5. Πανελλαδικέρ  Εξεηάζειρ  Εζπεπινού 2018 
 

 
 

 
Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικέσ γνώςεισ για τη λφςη του      
                      Προβλήματοσ (Δεσ την άςκηςη 22  , Κεφ. 2ο)                   
 
 
 

Λύζη   (πηγή: mathematica.gr) 
 

 
 
 
 

Δ1. 



 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

Δ2. 



6. Πανελλαδικέρ Εξεηάζειρ 2019  
 

 
 
Σημείωμα : Προαπαιτοφμενεσ Μαθηματικέσ γνώςεισ για τη λφςη του      
                      Προβλήματοσ (Δεσ την άςκηςη 8  , Κεφ. 2ο)                   
 
 

Λύζη   (πηγή: Καπαγιάννηρ Ιωάννηρ ,Σσνηονιζηής Εκπαιδεσηικού Έργοσ, 2ο ΠΕ.Κ.Ε.Σ.  

                          Ν. Αιγαίοσ) 
 

 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 



 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 


