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4 OYAAO EPIAXIAXY 1

4 POANNo Epyoociag 1
OEMA 1. Av a,b,c>0, téte va anodery el 6ti: (a+b)(a+c)(b+c) > 8abe.

OEMA 2. Ava,b,c>0 tdre va anoderyVel ou:
a+b+c> Vabd+ Vb3 + Vead
OEMA 3 (Avicétnta Shapiro ). Av a,b,c,d >0 téte va aroder Vel bri:

a b c d

+ + + >2
b+t+ec c+d d+a a+b

OEMA 4 (Apywdnec 2010). Av z,y >0 ka2 +y = 2a,a > 0, tére va anodeyDel
ot
Py +y?)? < 4a'®
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5 @TAAO EPIAXIAY 2

5 ®OAMNo Epyoociag 2

OEMA 5. Ava,b,c>0 tdre va anoderyVel oui:

a b c
+ + >1
a+2c b+2a c+2b

OEMA 6. Ava,b,c>0 tdte va anoderyDel ou:
b2+ 3> a’b+ e+ Pa
OEMA 7. Ava,b,c>0, a+b+c=3 tdte vdo:

1 1 1 1
+ + < —
a?+ab+b2 b2+bc+c?2 cZ+ca+a?” abe

o=

OEMA 8 (IMO Shortlist). Av a,b,c>0 dote va wybera+b+c= =+ % +
Tote va amodey el dti:

1 1 1
(2a+b+¢)? " (a+2b+c)? " (a+b+2c)?
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6 PYAAO EPIAXIAY 3

6 POANNO Epyoaciog 3
OEMA 9. Ava,b,c>0 tdre va anoderyVel oui:

8(a® +b* +¢*) 23(a+b)(b+c)(c+a)
OEMA 10. Av a,b,c >0 tdte va anodery el oni:

a? b2 c?

+ + >
a?+2bc  b%2+2ca 2 +2ab

1

OEMA 11. Av a,b,c>0 kai abc = 1, tdre va anoderyVel oni:

a b ¢ 1 1 1
2(7+7+7)2a+b+c+7+7+7
b ¢ a a b c
OEMA 12 (IMO 2012). Avn >3 kai ag,as, ... ,a, Jetikol mpaypatikol apidpo,
WOTE ag - az-+-ay = 1 ToT€ va amodery el dti:

(1+ a2)2(1 + ag)g---(l +ap)" >n"

OEMA 13 (Apywhdne 2008). Av aj,az,...,a, € Zy ka1 k,t o eAdyiotog ka1 0

UéYioTog ané avtol§ avtiotoya, Tote va arodery Vel dtu:

tn
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>a1a2...0y
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(a1+a2+---+an

ay +ag+--+ay

6

Evgethplo ;3
Ilepiexdpeva ;3



7 @YTAAO EPTAXIAY 4

7 ®OANo Epyaciag 4

OEMA 14. Av a,b,c >0 tdte va anodery el dni:
9(a+b)(b+c)(c+a)>8(a+b+c)(ab+bc+ca)

OEMA 15. Av a,b,c >0 tdte va anodery el oni:

CLb+@+%2 3(a?+b2+c?)
c a b

OEMA 16. Av a,b,c>0 kata+b+c=1 tére va anodery Vel o

2
ab+bc+ca§f+9a—bc
7 7

OEMA 17 (JBMO 2015). Av a,b,c>0, a+b+c=3, tdte va anoderyVei ot

OEMA 18 (Apyw#dnec 2007). Av a,b,c urikn mAeypdy tprydvou téte va aroder-
x0Oet 6t
_p\é _ )4 _ )4
(a+c-b) +(a+b c) +(b+c a) S ab+ b + ca
a(a+b-c) blb+c-a) cla+c-b)
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8 DTAAO EPTAXIAY 5

8 ®OANo Epyoociag 5

OEMA 19 (Cruz). Av a,b,c>0 téte va anobery el bt

,E+E+2}2(a+b+c)(l+l+l)
a b ¢ a

3ma {a+b+
<1242
b b ¢

c

c a
1 1 1 / -

OEMA 20. Ava,b,c>0 kat —5 + 57 + 57 2 2 e va anoderyUel dru:

1
abc < =
8

OEMA 21. Na arnoderyOei n avioétnta Nesbitt ue xprion tng avioétntas Cauchy—

Schwartz. b 5
a4 ¢ > —,Va,b,c>0
b+t+c a+c a+b 2

OEMA 22. Ava,b,c>1 ka1 é + % + % =2 tdte va anoderyUel oni:

Vat+b+e>Va-1+vVb-1+Ve-1

OEMA 23 (Egappoy xupthc ocuvdptnone). Av a,b,c,d > 0 ka1 wxle 6t a +
b+c+d=4, tére :

i. Na arodeyOel dn n ouvdpTnon f(x) = ﬁ efvar kupr).
1. Na amoberyOel n aviodtnta:
a b c d 8

+ + + >
b2+b 2+c d?2+d a?+a  (a+c)(b+d)
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