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Η ΄Αρχή...

Εν συντομία...

▶ Αρχή το 2012 μαζί με τον Ν.Μαυρογιάννη.
▶ Ο όμιλος γινόταν ταυτόχρονα με την παρουσία και
συμμετοχή και των δύο και συζήτηση μέσα στην τάξη.

▶ Προαποφασισμένο υλικό
▶ Ερωτηματολόγια στο τέλος της χρονιάς προς τους μαθητές.
▶ Θεματικές κατηγορίες: ΄Αλγεβρα, Γεωμετρία, Θεωρία
Αριθμών.
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Μεθοδολογία

Εναλλάσσονταν:

▶ Θεωρητική σύνοψη
▶ πρόκληση διερεύνησης προβλήματος σε ομάδες μαθητών
▶ πρόκληση διερεύνησης μέσω διαλόγων των καθηγητών
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...και η συνέχεια

▶ Βασικός κορμός προγράμματος ομίλου.

▶ Διερεύνηση ενδιαφερόντων μαθητών με ερωτηματολόγιο
στην αρχή της χρονιάς.

▶ Εισαγωγή με παιγνιώδεις δραστηριότητες ή/και προβλήματα
με μαθηματικό βάθος που θα κεντρίσουν το ενδιαφέρον για

διερεύνηση, διάλογο, επίλυση, με αφόρμηση ένα παιχνίδι ή

γρίφο.

▶ Διαθεματικές συνεργασίες και προβλήματα.
▶ Προβλήματα και εφαρμογές στην καθημερινή ζωή.
▶ Συμμετοχή σε
διαγωνισμούς/συνέδρια/εκδηλώσεις/περιοδικά.

▶ Λογισμικό, Μαθηματικά και διερευνήσεις.

▶ Διδακτικές επισκέψεις - Ομιλίες.

▶ Συνεργασίες με ομίλους Μαθηματικών άλλων σχολείων.

▶ Ερωτηματολόγιο ανάδρασης του ομίλου.
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Θεματολογία

▶ Γενική θεματολογία ομίλου. Πρόγραμμα.
▶ Βασικά θέματα Μαθηματικών Διαγωνισμών
▶ Θέματα εφαρμογών
▶ Μαθηματικά παιχνίδια/Γρίφοι
▶ Προτεινόμενα από τους συμμετέχοντες.
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Γενική θεματολογία - Πρόγραμμα I

Το πρόγραμμα που ακολουθεί είναι ενδεικτικό, αφορά στη γενική

θεματολογία του Ομίλου και κάθε χρονιά εμπλουτίζεται από τα

ενδιαφέροντα και τις ενασχολήσεις των μαθητών που

συμμετέχουν και είναι κατάλληλα για να ενταχθούν σε αυτό.

Αναλυτικά τα περιεχόμενα του προγράμματος είναι:

▶ Εισαγωγή, Οργάνωση υπαρχόντων γνώσεων. (Θα
συγκεντρωθεί σε ένα σώμα το απαραίτητο υλικό και θα

γίνουν κάποιες συμπληρώσεις) (2 Συνεδρίες).

▶ Θεωρία Αριθμών (Επαγωγή, Διαιρετότητα, Ισοτιμίες,
Πρώτοι Αριθμοί), Εξοικείωση με το Λογισμικό μαξιμα.

Εφαρμογές σε αλγορίθμους κρυπτογράφησης. Πώς γίνεται η

πιστοποίηση μέσω κωδικών ΠΙΝ στις διάφορες διαδικασίες

σας· Πόσο ασφαλείς είναι αυτές· (5 Συνεδρίες)
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Μαθηματικών

διαγωνισμών.

Θέματα

εφαρμογών...

Μαθηματικά

παιχνίδια - γρίφοι

΄Αλλες

δραστηριότητες

του ομίλου

Βιβλιογραφία

Ευχαριστίες

Αναφορές

Γενική θεματολογία - Πρόγραμμα II

▶ Γεωμετρία του Τριγώνου (Ευθεία και κύκλος του Euler,
Ευθεία Simson, Σημείο Nagel, Σημείο Steiner, Σημείο
Lemoine). Εμβάθυνση στο Λογισμικό Geogebra .
Συνεργατική διευρεύνηση προβλημάτων μέσω λογισμικού.

Εφαρμογές(3 Συνεδρίες).

▶ Στοιχεία συνδυαστικής. Μετρώντας χωρίς να μετράμε!
Εφαρμογές στην καταμέτρηση διαδρομών – βέλτιστες

διαδρομές σε γραφήματα (3 Συνεδρίες).

▶ Ανισότητες (Ανισότητα του Cauchy, Ανισότητα
Cauchy-Schwarz, Μέγιστα ελάχιστα χωρίς απειροστικό
λογισμό). (3 Συνεδρίες).

▶ Σημειακοί Μετασχηματισμοί, Συμμετρία, κατοπτρισμός,
στροφή, ομοιοθεσία και η αντιστροφή. Η συμμετρική ομάδα

και εισαγωγή στις Ομάδες. Εφαρμογές σε γραφικά

υπολογιστών. Πώς κινούνται τα «κινούμενα σχέδια» ·(3

Συνεδρίες)
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Γενική θεματολογία - Πρόγραμμα III

▶ Αρχή της περιστεροφωλιάς και θεωρία παιγνίων δύο παικτών
σε βασικό επίπεδο. (1 Συνεδρία)

▶ Βασικά προβλήματα θεωρίας γραφημάτων και εφαρμογές (2
Συνεδρίες)

▶ Σημειώσεις - βασικά φύλλα εργασίας για τα παραπάνω εδώ.

https://ylikodidaskalias.files.wordpress.com/2019/01/mathcircles2013-2015-isbn-1.pdf
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Βασικά θέματα Μαθηματικών διαγωνισμών.

Εναλλακτικές προσεγγίσεις:

• Αποδείξεις χωρίς λόγια...

Σχήμα: ΄Ενα άθροισμα...σε γεωμετρική απεικόνιση



21

΄Ομιλοι

Μαθηματικών

στα Πρότυπα και

στα Πειραματικά

Σχολεία 2021

Σωτήριος Δ.

Χασάπης

Εισαγωγή

Ιστορία του Ομίλου

Οργάνωση -

Μεθοδολογία

Λειτουργία του

ομίλου

Γενική θεματολογία

- Πρόγραμμα

10 Βασικά θέματα

Μαθηματικών

διαγωνισμών.

Θέματα

εφαρμογών...

Μαθηματικά

παιχνίδια - γρίφοι

΄Αλλες

δραστηριότητες

του ομίλου

Βιβλιογραφία

Ευχαριστίες

Αναφορές

Βασικά θέματα Μαθηματικών διαγωνισμών.

Εναλλακτικές προσεγγίσεις:

• Αποδείξεις χωρίς λόγια...

Σχήμα: ΄Ενα άθροισμα...σε γεωμετρική απεικόνιση



21

΄Ομιλοι

Μαθηματικών

στα Πρότυπα και

στα Πειραματικά

Σχολεία 2021

Σωτήριος Δ.

Χασάπης

Εισαγωγή

Ιστορία του Ομίλου

Οργάνωση -

Μεθοδολογία

Λειτουργία του

ομίλου

Γενική θεματολογία

- Πρόγραμμα

11 Βασικά θέματα

Μαθηματικών

διαγωνισμών.

Θέματα

εφαρμογών...

Μαθηματικά

παιχνίδια - γρίφοι

΄Αλλες

δραστηριότητες

του ομίλου

Βιβλιογραφία

Ευχαριστίες

Αναφορές

Βασικά θέματα Μαθηματικών διαγωνισμών.

• Με πόσους τρόπους μπορούμε να διατάξουμε 4 αριθμούς:

Σχήμα: ΄Ενα άθροισμα...σε γεωμετρική απεικόνιση
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Πειράματα και όμιλος Χημείας...

Οι μαθητές μελετούν και παίρνουν μετρήσεις για ένα πρόβλημα

Χημείας, στις οποίες γνωρίζουν ότι πρέπει να προσαρμόσουν μία

ευθεία...

Μελετήστε πρώτα τις σχετικές σημειώσεις για επιλογή γραμμής

παλινδρόμησης ή πολυωνυμικής παρεμβολής εδώ.

Εφαρμογή διερεύνησης ευθείας παλινδρόμησης με μέθοδο

ελαχίστων τετραγώνων.

Εφαρμογές σε πειράματα

https://omilosmath.blogspot.com/2017/03/blog-post_12.html
https://www.geogebra.org/m/sjx3ypjn
https://www.geogebra.org/m/sjx3ypjn
https://omilosmath.blogspot.com/2018/04/blog-post.html?fbclid=IwAR3b7KDf178xBEv4jTFortUdd7WAma_jSxBMteV8sxvxXVLS4mJdK_8BtiM
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΄Αλλες εφαρμογές

▶ Μαθηματική Κρυπτογραφία.
▶ Η ΧΡΥΣΗ ΤΟΜΗ ΣΤΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ ΚΑΙ ΣΤΙΣ
ΤΕΧΝΕΣ.

▶ ΄Αλγεβρες Boole (Μπουλ), λογική και διακόπτες αλέ ρετούρ
στο σπίτι σας...

▶ Ο Κύβος του Rubik και τα Μαθηματικά του με τις
συμμετρίες του...

▶ Βέλτιστη γωνία παρατήρησης εικόνας. Καλύτερη θέση για
να πετύχεις τέρμα...

▶ Χρήση των Μαθηματικών στη δημιουργία βιντεοπαιγνιδιών.
Διανυσματικά γραφικά.
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Μαθηματικά παιχνίδια - γρίφοι

▶ ΝΙΜ και άλλα παιχνίδια με...καπάκια.

▶ ΄Ολα τα τρίγωνα είναι ισόπλευρα

▶ Παλινδρομικοί Αριθμοί Μία κατασκευή.

▶ Το πρόβλημα Monty Hall - Κουρτίνες, αυτοκίνητα και
κατσίκες! Συμφέρουν οι ανταλλαγές;

▶ Θεωρία παιγνίων. Το δίλημμα του φυλακισμένου.
▶ Επιτραπέζια και επι...πινάκια παιχνίδια.

http://www.mathematica.gr/meleti/meleti5.pdf
https://www.geogebra.org/m/r4v3ydac
http://omilosmath.blogspot.com/2018/03/blog-post.html
http://omilosmath.blogspot.com/2018/11/blog-post_16.html
http://omilosmath.blogspot.com/2018/11/blog-post_16.html
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Ο γρίφος του Piet Mondrian I

Σχήμα: Mondrian,1920,Composition
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Αναφορές

Ο γρίφος του Piet Mondrian II

Στο παραπάνω παράδειγμα νικητής είναι ο πρώτος παίκτης, αφού

έχει επιτύχει μικρότερη διαφορά(=5) από τον δεύτερο(=6) !

Μία πλήρης παρουσίαση του γρίφου εδώ.

https://bit.ly/3sofimV
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Ευχαριστίες

Αναφορές

΄Αλλες δραστηριότητες

▶ 1. Συμμετοχή σε σχετικές με Μαθηματικά εκδηλώσεις
Euromath σελ.4, Μουσείο Ηρακλειδών , Ι.Μ.Ε.

▶ Συγγραφή εργασιών ή άρθρων σε περιοδικά - διαδικτυακές
πλατφόρμες Μαθηματικών περιοδικό ΜΕΛΕΤΗ

▶ Προσκεκλημένοι Εξωτερικοί Ομιλητές Τα Μαθηματικά της
πανδημίας, Β.Σύψα, Ιατρική προτυποποίηση, Γ. Δάσιος κ.ά.

▶ Μαθηματικό Συμπόσιο Περιφερειακής Διεύθυνσης
Εκπαίδευσης Αττικής

▶ Συμμετοχή στον Πανελλήνιο διαγωνισμό Στατιστικής της
ΕΛΣΤΑΤ

▶ Χρήση των Μαθηματικών στη δημιουργία βιντεοπαιγνιδιών.
Διανυσματικά γραφικά.

http://euromath.org/assets/files/2015/participantslist/EUROMATHList(updated20March2015
http://www.mathematica.gr/meleti/meleti2.pdf
http://omilosmath.blogspot.com/2020/07/sars-cov-2.html
http://omilosmath.blogspot.com/2020/07/sars-cov-2.html
https://youtu.be/7QmDou3uT88
https://pdeattikis.gr/index.php/pde-cooperations/36-symposium-of-maths
https://pdeattikis.gr/index.php/pde-cooperations/36-symposium-of-maths
https://www.statistics.gr/el/statistics-competition-2022
https://www.statistics.gr/el/statistics-competition-2022
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Ευχαριστίες

Αναφορές

Πηγές

▶ Σελίδα του ομίλου https://omilosmath.blogspot.com/
▶ Υλικό διδασκαλίας https://ylikodidaskalias.wordpress.com
▶ Martin Gardner
▶ AMS, MAA, NCTM
▶ Συνέδρια ΕΜΕ

https://omilosmath.blogspot.com/
https://ylikodidaskalias.wordpress.com/category/%ce%bc%ce%b1%ce%b8%ce%b7%ce%bc%ce%b1%cf%84%ce%b9%ce%ba%ce%bf%ce%af-%cf%8c%ce%bc%ce%b9%ce%bb%ce%bf%ce%b9/
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19 Ευχαριστίες

Αναφορές

Ανατροφοδότηση
Επικοινωνία

Για συζήτηση ή οποιαδήποτε διευκρίνιση μπορείτε να

επικοινωνήσετε παρακάτω.

Σωτήρης Δ. Χασάπης

Πρότυπο ΓΕ.Λ. Ευαγγελικής Σχολής Σμύρνης

Μαθηματικός

shasapis@gmail.com

Ευχαριστώ για την προσοχή σας!

mailto:shasapis@gmail.com


21

΄Ομιλοι

Μαθηματικών

στα Πρότυπα και

στα Πειραματικά

Σχολεία 2021

Σωτήριος Δ.

Χασάπης

Εισαγωγή

Ιστορία του Ομίλου

Οργάνωση -

Μεθοδολογία

Λειτουργία του

ομίλου

Γενική θεματολογία

- Πρόγραμμα

Βασικά θέματα

Μαθηματικών

διαγωνισμών.

Θέματα

εφαρμογών...

Μαθηματικά

παιχνίδια - γρίφοι

΄Αλλες

δραστηριότητες

του ομίλου

Βιβλιογραφία

Ευχαριστίες
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Αναφορές I

[1] Burago, A.,
Mathematical Circle Diaries, year 1,
MSRI, 2013, ISBN: 978-0- 8218-8745-5.

[2] Fomin, D., Genkin, S., Itenberg, I.,
Mathematical Circles (RussianExperience), ,
Universities Press, 1996.

[3] Galbraith, J.,
Math Circles 9/10, ,
Pascal, Cayley, Fermat, Centre for Education in
Mathematics and Computing, University of Waterloo,
Canada, www.cemc.uwaterloo.ca, 2012.

[4] Vandervelde, S.,
Circle in a box, ,
Mathematical Sciences Research Institute, 2007.
Ανάκτηση από εδώ.

https://mathcircles.org/
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Αναφορές II

[5] Μαυρογιάννης, Ν., Χασάπης, Σ.,

Σημειώσεις Ομίλων Αριστείας Μαθηματικών 2013-15 ,

Πρότυπο ΓΕΛ Ευαγγελικής Σχολής Σμύρνης, 2014.

Ανάκτηση από εδώ.

https://bit.ly/3rv2BG5
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